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1 Funciones exponenciales: 
La función exponencial es del tipo f(x) = a୶; donde a es un numero 

 real positivo (a > 0) y distinto de 1 (a ≠ 1) 

    Ejemplo: 
 𝑓(𝑥) = 3௫  

  

1.1 Características de la función exponencial 
 El dominio de la función es R 
  Para x = 0;  f(x) = 1, ya que a଴ = 1; 
 𝑃𝑎𝑟𝑎 𝑥 = 1;  f(x) = a, ya que aଵ = a; 
 La función es siempre creciente para a>1; 
 La función es siempre decreciente para a<1; 

Las graficas se obtienen a partir de la tabla de valores representando esos valores en un 
sistema de ejes cartesianos 

 

1. Ejercicio funciones exponenciales 

Representar la siguiente función y = f(x) = 3୶ 

Solución:   

𝑦 = 3௫  

Dominio R 

Dar valores a x y representar la 
grafica 

  

 
      

 

 

 

 

2.   Ejercicio funciones exponenciales 

Representar la siguiente función y = f(x) = − 3୶ 

Solución:   

𝑦 = −(3)௫  

Dominio R 

Dar valores a x y representar la 
grafica 
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3. Ejercicio funciones exponenciales 

Representa la siguiente función y = f(x) =  3(ି୶) 

Solución:   

𝑦 = 3(ି௫) 

Dominio R 

Dar valores a x y representar la grafica 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. Ejercicio funciones exponenciales 

Representa la siguiente función  𝑦 = 𝑓(𝑥) =  3ଶ௫  

Solución:   

𝑦 = 3ଶ௫  

Dominio R 

Dar valores a x y representar la 
grafica 

 

 

 

 

 

 

 

5. Ejercicio funciones exponenciales 

Representa la siguiente función 𝑦 = 𝑓(𝑥) = √ 3௫య
; 

Solución:   

𝑦 = √ 3௫య
;   𝑦 =  3

௫
ଷ; 

Dominio R 

Dar valores a x y representar la grafica 
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6. Ejercicio funciones exponenciales 

Representa la siguiente función 𝑦 = 𝑓(𝑥) = ඥ 3(ି௫)య
 

Solución:   

𝑦 = ඥ 3(ି௫)య
;   𝑦 =  3

(ି௫)
ଷ  

Dominio R 

Dar valores a x y representar la grafica 

 

 

 

 

 

 

 

 

7. Ejercicio funciones exponenciales 

Representa la siguiente función 𝑦 = 𝑓(𝑥) =
1

 3ଶ௫
 

Solución:   

𝑦 =
1

 3ଶ௫
 

Dominio R 

Dar valores a x  y representar la grafica 
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8. Ejercicio funciones exponenciales 

𝑅𝑒𝑝𝑟𝑒𝑠𝑒𝑛𝑡𝑎  𝑙𝑎 𝑠𝑖𝑔𝑢𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑖ó𝑛 𝑦 = 𝑓(𝑥) =
 3௫

 2ଶ௫
 

Solución:   

𝑦 =
 3௫

 2ଶ௫
 

Dominio R 

Dar valores a x y representar la grafica 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

9. Ejercicio funciones exponenciales 

A partir de la funcíon y = f(x) =  3୶; 

Representar las funciones y =  3௫ + 2 ;  y =  3௫ − 2 ; 

Solución:   

y =  3௫; 

y =  3௫ + 2 Estará desplazada hacia arriba 2 unidades respecto a    y  =  3୶ 
 y =  3௫ − 2 ; Estará desplazada hacia abajo 2 unidades respecto a    y  =  3୶ 

Dominio R 

Dar valores a x y representar la grafica 
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10. Ejercicio funciones exponenciales 

A partir de la función y = f(x) =  3୶; 

Representar las funciones y =  3௫ାଶ ;  y =  3௫ିଶ ; 

Solución:   

y =  3௫; 

y =  3௫ାଶ  Estará desplazada a la izquierda 2 unidades respecto a   y  =  3୶ 
y =  3௫ିଶ Estará desplazada a la derecha 2 unidades respecto a   y  =  3୶ 

Dominio R 

Dar valores a x y representar la grafica 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

11. Ejercicio funciones exponenciales 

La graϐica de una función exponencial 𝑦 = 𝑘a௫;  pasa por (0,3) y (1,3).  

 Hallar los valores de k y a; 

Solución:   

𝑦 = 𝑘a௫; 

 𝐸n el punto (0,3) la funcion será 3 = ka଴; a଴ = 1 =>  3 = 𝐾 ∗ 1; K = 3; 

𝐸n el punto (1,3) la funcion será 3 = kaଵ; aଵ = a =>  3 = 𝑘𝑎; 𝑐𝑜𝑚𝑜 𝐾 = 3; 

Sustituir y hallar el valor de a;  3 = 3a; a = 1; 

La función será 𝑦 = 3 ∗ 1௫  

 

12. Ejercicio funciones exponenciales 

La funcion exponencial y = ka୶; pasa por (0,2) y (3,1.28) 

Hallar los valores de k y a y representar la función; 

Solución:   

y = ka୶; 

En el punto (0,2) la funcion será 2 = ka଴; a଴ = 1 =>  2 = 𝐾 ∗ 1; K = 2; 

En el punto (3,1.28) la funcion será 1,28 = kaଷ; 

Como  K = 2;  sustituir en la ecuacion y hallar el valor de a; 

  1,28 = 2aଷ;    
1,28

2
= aଷ;   0,64 = aଷ;  a = ඥ0,64 

య
; 𝑎 = 0,862; 

 



8 (16) 
 

 

La funcion será y = 2 ∗ 0,862୶ 

Dar valores a x y representar la grafica 
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2 Aplicaciones de las funciones exponenciales 

2.1 Interés compuesto 

La funcion de interes compuesto Cf =  Ci ∗ ቀ1 +   
𝑟

100
 ቁ

௧

 es una funcion exponencial 

donde  Cf = Capital ϐinal;  Ci = Capital inicial (capital que se invierte); 

r el redito (% al que se invierte el capital); t es el tiempo que esta invertido el capital 

 

13. Ejercicio funciones exponenciales 

Hallar el capital que obtendremos al cabo de 2, 3, 6 y 10 años al invertir un capital inicial 
de 1000€ a un interés compuesto del 4% ; 

¿Cuánto tiempo tardaríamos en obtener 1400 €? 

Solución:   

y = Cf ; x = t ;   y =  Ci ∗ (1 +   
𝑟

100
 )௫;  y =  1000 ∗ (1 +   

4

100
 )௫; 

Dar valores a x, ver los valores que toma el capital final y representar la grafica 

 

 

 

 

 

 

 

 

Cuánto tiempo tardaríamos en obtener 1400 €? 

Se traza una línea por 1400 y vemos el tiempo que tardamos en alcanzar el valor 

 

14. Ejercicio funciones exponenciales 

Hallar el capital que obtendremos en los 6 primeros años al invertir un capital de 3000 € 
a interés compuesto a un rédito del 3,5%. 

Calcularlo matemáticamente y gráficamente. 

Solución:   

y = C ;  y =  Ci ∗ (1 +   
𝑟

100
 )௧;  C =  3000 ∗ (1 +  

3,5

100
 )଺; 

 

C = 3000 ∗ (1 + 0,035  )଺; C = 3000 ∗ (1,035 )଺;  ;  C = 3000 ∗  1,229 =  3687,77 ; 

;C= 3687,77 € 
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Dar valores a t, ver los valores que toma el capital final y representar la grafica 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2.2 Ecuaciones exponenciales 
 

15. Ejercicio de ecuaciones exponenciales: 

Hallar el valor de la siguiente ecuación. 

3൫ଵି୶మ൯ =
ଵ

ଶ଻
;  

Solución:   

3൫ଵି୶మ൯ =
ଵ

ଶ଻
;  3൫ଵି୶మ൯ =

ଵ

ଷయ ;  3൫ଵି୶మ൯ = 3ିଷ; =>  1 − xଶ = −3;  xଶ = 1 + 3  

xଶ = 4;    x =  ±2;    x = 2 y x = −2 

16. Ejercicio de ecuaciones exponenciales: 

Hallar el valor de la siguiente ecuación. 

3൫୶మିହ൯ = 81;  

Solución:   

3൫୶మିହ൯ = 81; 3൫୶మିହ൯ = 3ସ =>; xଶ − 5 = 4; xଶ = 4 + 5; xଶ = 9; x = ±3; 

𝑥 = 3 𝑦 𝑥 = −3; 

17. Ejercicio de ecuaciones exponenciales: 

Hallar el valor de la siguiente ecuación. 

2(ଶ୶ିଷ) =
ଵ

଼
 ;  

Solución:   

2(ଶ୶ିଷ) =
1

8
 ;  2(ଶ୶ିଷ) =

1

2ଷ
;  2(ଶ୶ିଷ) = 2ିଷ => 2x − 3 = −3;  2x = 0;  x = 0 ; 

18. Ejercicio de ecuaciones exponenciales: 

Hallar el valor de la siguiente ecuación. 

2(୶ାଵ) = √4
య

  

Solución:   

2(୶ାଵ) = √4 
య

;  2(୶ାଵ) = ඥ2ଶ 
య

;   2(୶ାଵ) = 2
ଶ
ଷ; => x + 1 =  

2

3
; 𝑥 =

2

3
− 1; 𝑥 =   

2 − 3

3
; 

 𝑥 =  
−1

3
 ; 
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19. Ejercicio de ecuaciones exponenciales: 

Hallar el valor de la siguiente ecuación. 

2(୶ାଵ) = 0,5(ଷ୶ିଶ)  

Solución:   

2(୶ାଵ) = 0,5(ଷ୶ିଶ);  2(୶ାଵ) = (
1

2
)(ଷ୶ିଶ);  2(୶ାଵ) = 2ି(ଷ୶ିଶ); =>  x + 1 =  −(3x − 2); 

x + 1 =  −3x + 2; x + 3x = 2 − 1; 4x = 1; x =
1

4
; 
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3 Logaritmos: 
Dados dos números reales positivos  donde a≠1, el logaritmo en base a de b, es el exponente al 
que hay que elevar a  para que nos de b. 

𝐥𝐨𝐠𝒂 𝒃 = 𝒄 => 𝐚𝐜 = 𝒃  

Cuando la base es 10 se llaman logaritmos decimales (se escribe log b) 

Cuando la base es el número e los logaritmos se llaman Neperianos (se escribe ln b) 

    Ejemplo: 

𝐥𝐨𝐠𝟐 𝟖 = 𝟑; 𝟐𝟑 = 𝟖   

𝐥𝐨𝐠 𝟏𝟎𝟎 = 𝟐 𝒑𝒖𝒆𝒔 𝟏𝟎𝟐 = 𝟏𝟎𝟎;  

𝐥𝐧 𝒆 = 𝟏 𝒑𝒖𝒆𝒔 𝐞𝟏 = 𝒆; 

3.1 Propiedades de los logaritmos 
 El logaritmos en cualquier base de 1 es 0 pues cualquier número elevado a 0 da 1 

𝐥𝐨𝐠𝟐 𝟏 = 𝟎; 𝟐𝟎 = 𝟏   

 El logaritmos de la base es 1 pues cualquier número elevado a 1 da ese mismo número. 
𝐥𝐨𝐠𝒂 𝒂 = 𝟏; 𝐚𝟏 = 𝒂   

 El logaritmo de un producto es la suma de los logaritmos de cada uno de los factores. 
𝐥𝐨𝐠𝒂(𝒃 ∗ 𝒄) = 𝐥𝐨𝐠𝒂 𝒃 +  𝐥𝐨𝐠𝒂 𝒄 ;  

 
 El logaritmo de un cociente es igual al logaritmo del numerador menos el logaritmo del 

denominador. 
𝐥𝐨𝐠𝒂(𝒃/𝒄) = 𝐥𝐨𝐠𝒂 𝒃 −  𝐥𝐨𝐠𝒂 𝒄 ;  

 
 El logaritmo de una potencia es igual al producto del exponente por el logaritmo de la 

base de la potencia. 
𝐥𝐨𝐠𝒂 𝐛𝐧 = 𝒏 ∗ 𝐥𝐨𝐠𝒂 𝒃 ;  

 
 Cambio de base:  

       Ejemplo: Si se quiere cambial la base de un logaritmo de base a a base 10  

        𝐥𝐨𝐠𝒂 𝐛 =
𝐥𝐨𝐠 𝐛

𝐥𝐨𝐠 𝐚
 ;  

 
20. Ejercicio de logaritmos: 

Hallar el valor de los siguientes logaritmos, aplicando sus propiedades y dejando indicado 
el resultado final 

log଼ 32 ;  logଶ 32 ; logଷ 1000 ;  logହ 32 ;  logଷଶ 16 ;  logଶ 200 ; log଼ 1 ; log଼ 8 ; 

Solución:   

log଼ 32 = x; 8୶ = 32; 2ଷ୶ = 2ହ;  3x = 5;  x =
5

3
; 

logଶ 32 = x; 2୶ = 32; 2୶ = 2ହ;  x = 5; 

logଷ 1000 = x; 3୶ = 1000; 

logହ 32 = x; 5୶ = 32; 5୶ = 2ହ; 

logଷଶ 16 = x; 32୶ = 16; 32୶ = 16; 2ହ୶ = 2ସ; 5x = 4; x =
4

5
; 

logଶ 200 = x; 2୶ = 200; 2୶ = 2ଷ ∗ 5ଶ; 

log଼ 1 = x; 8୶ = 1; x = 0; 

log଼ 8 = x; 8୶ = 8;  x = 1; 
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21. Ejercicio de logaritmos: 

Hallar el valor de los siguientes logaritmos, aplicando sus propiedades  

logଶ 16; logଷ 81; logହ 625; log଻ 343; log଺ 36 ; log 1000; 

Solución:   

logଶ 16; logଶ 16 = x; 2୶ = 16; 2୶ = 2ସ; x = 4;  

logଷ 81; logଷ 81 = x; 3୶ = 81; 3୶ = 3ସ; x = 4;  

logହ 625; logହ 625 = x; 5୶ = 625; 5୶ = 5ସ; x = 4;  

log଻ 343; log଻343 = x; 7୶ = 343; 7୶ = 7ଷ; x = 3;  

log଺ 36; log଺ 36 = x; 6୶ = 36; 6୶ = 6ଶ; x = 2;  

log 1000;  log 1000 = x; 10୶ = 1000; 10୶ = 10ଷ; x = 3;  

 

22. Ejercicio de logaritmos: 

Hallar el valor de los siguientes logaritmos, aplicando sus propiedades  

logଵ/ଶ 32 ; log√ହ 625; logଶ 1/16 

Solución:  

logଵ/ଶ 32; logଵ/ଶ 32 = x; (1/2)୶ = 32; (1/2)୶ = 2ହ;  2ି୶ = 2ହ; x = −5;  

log√ହ 625; log√ହ 625 = 𝑥; √5
୶

= 625; (5
ଵ
ଶ)୶ = 5ସ; 5

୶
ଶ = 5ସ;

x

2
= 4; x = 8; 

logଶ

1

16
; logଶ

1

16
= x; 2୶ =

1

16
; 2୶ =

1

2ସ
; 2୶ = 2ିସ;  x = −4;  

 

23. Ejercicio de logaritmos: 

Hallar el valor de los siguientes logaritmos, aplicando sus propiedades  

logଶ(2x − 3) = 3; 

Solución:  

logଶ(2x − 3) = 3; por deϐinicion 2x − 3 ha de ser un numero positivo 

logଶ(2x − 3) = 3; 2ଷ = 2x − 3; 8 = 2x − 3; 2x = 8 + 3; 2x = 11; x =
11

2
; 

Comprobación 

Comprobamos si (2x − 3)es positivo para este valor 

2 ൬
11

2
൰ − 3 =

22

2
− 3 = 11 − 3 = 8; que es positivo luego estábien resuelto 

 

24. Ejercicio de logaritmos: 

Hallar el valor de los siguientes logaritmos, aplicando sus propiedades  

logଶ(x − 1,5) = −1; 

Solución:  

logଶ(x − 1,5) = −1;  x − 1,5 ha de ser positivo 

logଶ(x − 1,5) = −1; 2ିଵ = x − 1,5; 
1

2
= x − 1,5; x =

1

2
+ 1,5; x =  0,5 + 1,5;  x = 2; 

Comprobación  
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Comprobamos si x − 1,5 es positivo para este valor 

2 − 1,5 = 0,5;  es positovo luego está bien resuelto. 

 

25. Ejercicio de logaritmos: 

Hallar el valor de los siguientes logaritmos, aplicando sus propiedades  

logଶ 4x = 2; 

Solución:  

logଶ 4x = 2; por deϐinición de logaritmo 4x ha de ser un numero positivo 

logଶ 4x = 2; 2ଶ = 4x; 2ଶ = 2ଶx;  x = 1 

Comprobación  

Comprobamos si 4x es positivo para este valor de x; 

4 ∗ 1 = 4; es positivo luego está bien resuelto; 

 

26. Ejercicio de logaritmos: 

Hallar el valor de los siguientes logaritmos, aplicando sus propiedades  

logଶ( xଶ − 8) = 0; 

Solución:  

logଶ( xଶ − 8) = 0; 2଴ = xଶ − 8 y 2଴ = 1 =>  xଶ − 8 = 1; xଶ = 9; x = ±3;  

Comprobación  

Comprobamos si  xଶ − 8 es positivo para estos valores de x; 

Comprobamos si x2-8 es positivo para estos valores. 

Para x = 3 , 3ଶ − 8 = 1 positivo esta bien resuelto; 

Para x = −3 , (−3)ଶ − 8; 9 − 8 = 1 positivo esta bien resuelto; 

 

27. Ejercicio de logaritmos: 

Calcular el logଷ 4 , sabiendo que logଶ 3 = 1,5850; 

 Solución:  

Hacemos un cambio de base logଷ 4 = logଶ 4/ logଶ 3  

logଷ 4 = logଶ 4/ logଶ 3 ; dado que  logଶ 4 = 2 y logଶ 3 = 1,5850 

logଷ 4 = 
2

1,5850
= 1,2618; logଷ 4 = 1,2618 

28. Ejercicio de logaritmos: 

Si log e = 0,4343. ¿ Cuanto vale ln 10 ? 

Solución:  

Hacemos un cambio de base ln 10 = log 10 / log e; dado que log 10 = 1 y log e = 0,4343;  

ln 10 =
1

0,4343
= 2,3025; ln 10 = 2,3025 
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29. Ejercicio de logaritmos: 

Si log 2 = 0,3010. Hallar el valor de los siguientes logaritmos 

 log 20; log 0,125; log 1,250; log 0,04; 

Solución:  

log 20 = log 2 ∗ 10;  log20 = log2 + log10 = log2 + 1; log 20 = 0,3010 + 1; 

log 20 = 1,3010; 

log 0,125 = log
1

8
; log 0,125 = log 1 − log 8; log 0,125 = 0 − 3 ∗ log2 ;  

log  0,125 = 3 ∗ 0,3010 = 0,903; log 0,125 = 0,903; 

log 1,250 = log
10

8
= log10 − log 8 = 1 − log2ଷ = 1 − 3log2; 

log 1,250 = 1 − 3 ∗ 0,3010 = 1 − 0,903; log 1,250 = 0,097; 

log 0,04 = log
4

100
= log 4 − log 100 = log 2ଶ − log 100 = 2 log 2 − log 100; 

log  0,04 = 2 ∗ 0,3010 − 2 = 0,602 − 2; log 0,04 = −1,398; 

 

30. Ejercicio de logaritmos: 

 
Representar la siguiente función f (x) = logଷ 2x 

Solución:  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

31. Ejercicio de logaritmos: 

Representar la siguiente ecuación f (x) = log √𝑥
ఱ

 

Solución  
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32. Ejercicio de logaritmos: 

Relaciona cada gráfica con su expresión 
algebraica 

a) y=ln3x;  
b) y=ln(x +3) 
c) y=ln3(x+3);   

Solución 

La a corresponde a la grafica 3 pues no 
existe para valores de x negativos 

La b corresponde a la grafica 2 pues no 
existe para valores de x <-3  

La c corresponde a la grafica 1 pues es 
igual que la 2 desplazada hacia arriba. 

 

 

33. Ejercicio de logaritmos: 

Calcula el valor de a, sabiendo que a y b son números positivos que verifican que 
aୠ = bୟ y b = 9a 

Solución 

 Si aୠ = bୟ =>  log൫aୠ൯ = log(bୟ) ; b ∗ log a = a ∗ log b 

Sustituimos el valor de b en (b ∗ log a = a ∗ log b); 

9a ∗ log a = a ∗ log 9a ;  9a ∗ log a =  a(log 9 + log a);   9a/a ∗ log a =  log 9 + log a;  

9 ∗ log a =  log 9 + log a;  9 ∗ log a − log a =  log 9 ; log aଽ − log a =  log 9 ; 

log
𝑎ଽ

𝑎
= log 9 ; log 𝑎଼ = log 9 ; =>  𝑎଼ = 9;  𝑎 = √9

ఴ
; 


